ا 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية . 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2014 
الشعبة: رياضيات 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 سا و30 د 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الا 


التمرين الأول: (05 نقاط) 
في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس .(O:i.j.k)‏ نعتبر النقط : (1-;2;1) ۸4 )-1:2:4(٠‏ 8» 
(2:3-:0) © و (2-:1:1) 2 والمستوي (م) المعرف بالمعادلة الديكارتية : 0= 1+ 22 + بر- ×2 
المطلوب: أجب بصحيح أو خطأ مع تبرير الإجابة في كل حالة من الحالات التالية: 
1) النقط 4 » 8 و © تعين مستويا. 
2) المستقيم ( ©46) محتوى في المستوي (27) 
3) 1-0-ج-بر2- × هي معادلة للمستوي (4012) 


له 
4 جاع ؛ لبور هو تمثيل وسيطي للمستقيم (©4) 
+3-4- 7| 


5) المسافة بين النقطة 2 والمستوي (م) تساوي 3 

6) النقطة  )-2:-1:1(‏ هي المسقط العمودي للنقطة © على (م) 

7 سطح الكرة ذات المركز 7 و نصق القطر 0 هو مجموعة النقط 4 من الفضاء التي تحقق: 0 - 01/4. 414 

التمرين الثاني: (05 نقاط) 

1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة التالية: 2(1+3(2+5+23(=0- (2-1-2i)(z‏ 

٠ 4 2‏ 8 © و2 نقط من المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (Ou)‏ لاحقاتها على الترتيب: 
1+27د ,2 6 3+1 +1= رع › 3-4 +1= 2 و 1-21= ن2 
أ) بين أن: =٤«‏ 48 و (47) يوازي )8٤(‏ 


ب) تحقق أن :عة ج عت ثم استنتج طبيعة الرياعي 48601 
6 ) بین أن: ذم ول مقحمة 
Z4 728‏ 
استنتج أن 2 هي صورة 4 بتشابه مباشر مركزه 8 يطلب تعيين نسبته وزاويته. 
ب) بيّن أنّ المثلث 8 4 قائم وأن النقط 4 8ء © و 2 تنتمي إلى دائرة يطلب تحديد مركزها ونصف قطرها. 
ج) استنتج إنشاء للرباعي ۸48٤2‏ 


صفحة 1 من 4 


wu‏ ااا 


اا ی د ی ن ی 
التمرين الثالث: (04 نقاط) 


1) نعتبر المعادلة (8): 54= بر1962- +2013 حيث × و ر عددان صحيحان ٠‏ 
أ) احسب (002)2013,1962م 
ب) استنتج أن المعادلة ( 5) تقبل حلولا . 
ج) بيّن أنه إذا كانت الثنائية (بر,*) حلا للمعادلة (2) فإن: [0]6= × 
د) استنتج حلا حلا خاصًا (,بر,,<) حيث 80> ,+ > 74 ثم حل المعادلة (£) 
2) نرمز بالرمز © إلى القاسم المشترك الأكبر للعددين × و ر حيث (بر,ء) حل للمعادلة (8) 
أ) ما هي القيم الممكنة للعدد 4؟ 
ب) عيّن قيم العددين الطبيعيين ۾ و 5 حيث: 18= 671-6548 و 18-(5,.ه) 2002 


التمرين الرايع: (06 نقاط) 
1) + الدالة العددية المعرفة على 8 كما يلي: 1- *ء(x-2)=(×)‏ م 


2) بين أن للمعادلة: 0-(+) م في 2 حلان © و 8 حيث 1,1- > »> 1,2- و 1,9> ۵ > 1,8 


3) استنتج إشارة (+) ع على 8 


د 3 ,©) المنحنى الممثل للدالة / في المستوي 


المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس bE‏ 


2) بِيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي ×: (8)2 - دار واستنتج اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها. 


)=( 
3) بین أن: ہے (بع) ۶ واستنتج حصرا للعددین (») £ و (8) ۶ 
4) احسب (1) ۶ ثم ارسم المنحنى ( )٤,‏ 
5) ۾ عدد حقيقي أكبر أو يساوي 1 
أ) احسب بدلالة م العدد (2)ج حيث: عه [1-()/] )| -(4)ه 


ب) احسب نهاية (4)2 عندما يؤول 2 إلى 0+ 


صفحة 2 من 4 


8-2 


N MIN 


4 A 0 AC 2 


ااا ااا 
الموضوع الثاني 


التمرين الأول: (05 نقاط) 

المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (0:7,7) 

4 و 8 النقطتان اللتان لاحقتاهما على الترتيب: /2+6--م و1+20--<ة 

1) اكتب العدد المركب 1+7 على شكل أسي . 

2) 5 التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة 14 لاحقتها 2 النقطة ' 14 لاحقتها ' 2 حيث: 2+ دا 
أ) 5 النقطة ذات اللاحقة #4 حيث :2 - 4» جد لاحقة النقطة "2 صورة 2 بالتحويل ؟ . ماذا تستنتج؟ 
ب) بين أن: لسن أ #لسهداء واستنتج طبيعة وعناصر التحويل 5 

3) )4( المستقيم ذو المعادلة: 11= بر5+ ×3 
أ) تحقق أن النقطة (3:4-),/1 تنتمي إلى (4) ثم عين نقط (4) التي إحداثياتها أعدادا صحيحة. 
ب) :14 صورة ,12 بالتحويل 5. بيّن أن المستقيمين (84) و (/8) متعامدان. 
4) × و ر عددان صحيحان من المجال [5:5-].عين مجموعة النقط ( ر:×) 14 من المستوي بحيث يكون 


المستقيمان ( 84) و (' 8:4) متعامدين» حيث 14 هي صورة 14 بالتحويل 5 
التمرين الثاني: (04.5 نقاط) 
2× 


الدالة العددية ۶ معرفة على ]س+:0] كما يلي : 7 
2 
المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس | ,0:7) كما هو مبين في الشكل أدناه, 


- (+)/ . (,©) المنحنى الممثل للدالة ۶ في المستوي 


1) بيّن أن الدالة / متزايدة تماما. 
2) [,7) المتتالية العددية المعرفة ب:3- لا و من أجل كل عدد طبيعي 7؛(,0) / = بيرلا 
أ) باستعمال المنحنى ( )٤,‏ والمستقيم (4) مثلء على حامل محور ا للب 
الفواصل» الحدود: وناء لا ٠‏ رلا © ونا و ولا دون حسابها. 7 5-5 1 چ یچ 
ب) ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية )رن وتقاربها. ملا 9 


3) أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي م؛ 3> ,ا06 ل 
ب) بيّن أن المتتالية (,,) متناقصة , هناك تكد 


ج) استنتج أن (,,0) متقاربة. 
4) أ) ادرس إشارة العدد ,,نا6- ,71 واستنتج أته من أجل كل 
عدد طبيعي ۸ ,ا > نا 0 
nA‏ 
: ب) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي م ؛ 3ك 


ج) احسب نهاية المتتالية (,]) عندما يؤول ۾ إلى + 


صفحة 3 من 4 


2R 3 A 


Tm mmm mn 


التمرين الثالث: (05 نقاط ) 
الفتضناء قوب إلى المعلم المتعامه المتجافن ( *,ثر,0:7). (4) المستقيم الذي يشمل النقطة (1:1:3) 4 
و (2-:1;2) 7 شعاع توجيه له . ('4) المستقيم المعرف بجملة المعادلتين: 3 و 
[) جد تمثيلا وسيطيا لكل من المستقيمين (4) و ('4) 
2) بيّن أن (4) و ('4) ليسا من نفس المستوي. 
3 (۶) المستوي الذي يشمل ('4) و يوازي (4). بيّن أن معادلة المستوي (۶) هي: 3=0- 22+ نر+ +2 
4) (/2:3-2 +1:/+1/)1 نقطة كيفية من المستقيم (4)» حيث ۸ .:٠‏ احسب 4 المسافة بين 14 والمستوي (م) 
5) أ) عيّن إحدائيات النقطة 4 المسقط العمودي للنقطة 4 على المستوي (۶)؛ ثم عيْن تمثيلا وسيطيا للمستقيم 
(4) الذي يشمل 4 ويوازي (د) 
ب) بين أن ('4) و ("4) يتقاطعان في النقطة (1-:201:3 
6) / الدالة العددية المعرفة على 1# كما يلي: 83/2 =()/ 
أ) بين أن: 20++24- 2,و- () ۶ 
ب) بين أن / تقبل قيمة حدية صغرى (م) ر يطلب تعيين ما و(م)/ 
ج) تحقق أن )۶(1 d=‏ 
التمرين الرابع: (05.5 نقاط) 
1) / الدالة العددية المعرفة على المجال ]م+:0[ ب : (عدها+1-)( +ها1+2) -(+) 
(,©) المنحنى الممثل للدالة / في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (/, 
أ) ادرس, تغيرات الدالة ۶ 
سسب اكتب معلدلقللمملسن (8) 6-1١‏ <ذى (,©) في النقطة ذات الفاصلة ء (حيث ء أساس اللوغاريثم النييري). 
ج) عبن فواصل نقط تقاطع (,©) مع امل محور الفواصل ثم ارسم ( ,©) على المجال [0:62[ 
2) چ الدالة العددية المعرفة على المجال ]م+:0[ ب : «دما-1-(+*) م 
| م ©) تمثيلها البياني في المعلم السابق. 
أ) ادرس تغيرات الدالة ع 
ب) عيّن الوضع النسبي للمنحنيين (,©) و (,©) ثم ارسم (ي6) على المجال [ 0:62[ 
3) نعتبر الدالة العددية / المعرفة على المجال ]+0[ ب: +2 ++دصاء2- “هاه = h(x)‏ 
(i‏ احسب (*)'/ واستنتج دالة أصاية للدالة (Inx) ٠‏ ج x‏ على ]+ :0[ 
ب اععب اه ]1/9-2[ 


7 
(0; 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط لموضوع امتحان: البكالوريا 
اختبار مادة: الرياضيات الشعبة: رياضيات 


الإجابة النموذجية 
عناصر الإجابة (الموض وع الأول) 


التمرين الأول:( 05 نقاط ) 


1) صحيح لأنّ الشعاعين ع و 46 هيز مزتبطين:خطانا زؤز ز 2 2 1117111 
2) خطأ لأنّ النقطة 4 لا تنتمي إلى (5) ع ا تو اا حاو دو ا ا 2 
3) صحيح لان إحداثيات النقط. م 8٠»‏ و٣‏ تحقق المعادلة E eis e‏ 
4) صحيح لان إحداثيات ۸4 و© تحقق الجملة أو لأن 77 - -46 و إحداثيات 6 0 
الجملة » حيث (4-:2:3) U‏ 0011 00# 0 #10 ؤ 0 0 0000010 OOOO EOE‏ 
5) خطأ لان المسافة بين 2و (۶) تساوي < 0 0 e‏ 
6) صحيح لأنّ () ع8 و 50 ناظمي للمستوي (م) ee‏ 
7) خطأ لأنّ 2 ليست منتصف القطعة[46] ع الم سم ا 
التمرين الثاني:(05 نقاط) 
1) 4/2 -خ »ء الحلول هي 27 +1- 4 › 7+ 3ه +1- ع ٠»‏ 1 3/+1- 2 0 
2 ) 2= |ء2- معاد |إرء- وء| و 24-2 ومنه ع - 48 و ...)86(/١)4(‏ 
Zc ~28‏ 
ب) گے دا والرباعي هو شبه منحرف متساوي الساقين HESE RSE ê‏ 
5 م 2-2 
3 أ) تبيان أن: ee eme ame See “۶ - 3x e2‏ 
24-28 
4 

(و2 - ,2)2 3<»6/ - ,2-2 ومنه (7 صورة 4 بتشابه مباشر نسبته 3/ وزاويته د 0 
ب) المثلث 4708 قائم في 71 ش*ظ2ظ 
النقط ٠4‏ فرء © و ( تنتمي إلى الدائرة ) التي قطرها ABD= 4029-7 :i[ AD]‏ 
نصف القطر 2 = والمركز (۵)1:0 TS E TS‏ 
ج ) إنشاء 48٤٥2‏ : نعلم ۸4 و( ؛8 هي نقطة تقاطع () والمستقيم ذي المعادلة 1= ر 
و © هي تقاطع () والمستقيم ذي المعادلة 1- -ير ؛ فاصلة كل من 8و © موجبة NT‏ 
التمرين الثالث:(04 نقاط) 

Eee a PGCD(2013,1962) =3 (Î (1 


ب) 3-(76012)2013,1962 يقسم 54 إذن للمعادلة حلولا 
ج) 2) تكافئ (3+ر671×=6)109 ومنه 6/671 و 6 أولي مع 671 إذن ×/6 أي 


[0]6 = × (حسب مبرهنة غوص) O‏ 


{KESEKE SESE ee a oS e EE (x0: ¥0) = (78,80) د‎ 
...)4 ٤ 2Z( حلول المعادلة هي الثنائيات (ر,×) حيث 78+6544- + و 80+6714- بر‎ 


صفحة 5/1 


دورة: جوان 2014 
المدة: 4 سا و30 د 


عدد الصفحات 


العلامة 


مجزاة 


)205 
0,252 
0,5+0,25 


0,750.25 


0,5025 
0,5025 
0.25 2 


0,254 
0,52 


0,253 
0,75 


0,5 
0,25 


0.5 


0.25 


0,25 


مجموع 


05 


05 


04 


تابع الإجابة النموذجية وسلم التنقيط لادة: الرياضيات امتحان: البكالوريا الشعبة: رياضيات المدة: 4سا و 30د دورة: 2014 


8 العلامة 

عناصر الإجابة a‏ 

EY f eases esase d 11,2,3,6,9,18( من قواسم 18إذن‎ 4) )2 

ب) 1386+11772p=ھ‏ و م5-1422+12078 و ) 0.75 

التمرين الرابع: (06 نقاط) 

lim g(% --1 )6‏ و ممح lim g(‏ ل مخ الت ماو عو وه مدوكه وو لواف وا فط سل مويو ٠‏ ا 
)x(<0 › g )x(=)1-x (e‏ ع لما 1ك×x‏ و0> »)ع لما 1< ||[ اا 
جدول التغيرات: O 1 O o‏ 

82 مستمرة ومتزايدة تماما على [1:-[ و0 < (1)ع و1- - )ع :ا ومنه للمعادلة 0= )م 06 

حل وحيد م في المجال [1:مه-[ »بنفس الطريقة نبين للمعادلة حل وحيد في المجال ]م+:1] 075 
1-> > 1,2- لأن: 0,036-= g(-1,1 20,032 < g(-1,2)‏ 0 
و 19> >1,8 لأن: 0,21 g(1,8)‏ < 0,33-= (0,9)ى 1 
إشارة (ع)م :0< »)ع لما [:2]عم و 0> (ه)ج لما ]م+:6[ن]نه:م[ععم | 0 
lim /)9-0 ) 11‏ و 1= )م lim‏ مستقيمان مقاربان معادلتاهما 0= ر و1=ر مودي | 017 

2 x 
0 گ۶‎ 6 
)م(‎ 
0,25 | 0 م متناقصة تماما على كل من [:م] و ]+ ;8 ]ومتزايدة تماما كل |8[ م‎ 

e 1,11< f(6) <1,25 و‎ -0,48 < f(a) >-0,45 و‎ f ل -رم)‎ (3 

4) 1=( رسم (,©): 0,5 


0 (4)ه سا‎ f (x) -1ax [in (1 xe*) ] (i (5 
SÎ cegera ree ماع‎ )1- 4e *)-In(e-1)+1 
e ا‎ lim لان 0-(4مق)‎ jim 2)4( =1-1n)e-1( ب)‎ 


صفحة 2/ 5 


تابع الإجابة النموذجية وسلم التنقيط لادة: الرياضيات امتحان: البكالوريا الشعبة: رياضيات المدة: 4سا و 30د دورة: 2014 


عناصر الإجابة ( الموض وع الثاني) 
التمرين الأول: (05 نقاط) 

A a 1+ 1= e (1‏ 1021200 11111 
2) أ) لاحقة النقطة “7 هي :2 إذن النقطة ر صامدة بالتحويل 5 (2 مركز 5 ) . 


ب) تبيان أن (0 -2) O /-d =2 xe“‏ 
5 تشابه مباشر مركزه 7 نسبته 2ل وزاويته > 2ط 
3 ) التحقق من أن النقطة (3;4-) ,4 تنتمي إلى (۸) 100 1 0 21270« 
النقط التي إحداثياتها صحيحة: (4+ AEROGARDEN EERE ke Z/ M (5k -3;-3k‏ 
ب) صورة (3:4-) Mo‏ هي (5:1-) 14 ESS SESS SE ESKER GSS ASAE‏ 
pn 2 =2‏ 
المستقيمان ()8/1) و (84)متعامدان ( کے رھ arg(‏ أو 0= e ( BA .BM;‏ 
B‏ 4 
3x +5y =1‏ 
4) المستقيمان ( 8/4) و (84)متعامدان إذن : 5> ×>5 
“Fy >5‏ 
النقط المطلوبة هي (3:4-) ,14 و (2:1) 1 e ae EES‏ 
التمرين الثاني: (04.5 نقاط ) 
4 0< قد( إذن الدالة م مثزايدة تماما على ]ممب:0 053ص 
(x) (x+ 4) (‏ ل مدر ايده على ] [ 
(أو باستعمال المنحنى المرفق) 
(i (2‏ تمثيل الحدود: 0-15 ذ ا 
ب) التخمين: (,7]) متناقصة ومتقاربة نحو الصفر Î er‏ 


3) 3> رل >0 محققة 
نفرض 3 > ,ل > 0 ومنه (۴)3 > (,۴)1 > (1)0/ 


ومنه 3 > 1 >0 لأن:0 - (۴)0 و 2 - )6 
إذن لكل N‏ جم .3 > ,17> 0 
بوه اتنا 8-8 راان 0,3 >0 ١‏ عنقا عا 2 
U,+4‏ | وس ع سس 
ج ) (,) متناقصة ومحدودة من الأسفل فهي متقاربة و-ب00 0 1570000010 
ب 0 > 3-.0 gL,‏ 71 لان 3 > ,17 >0 ومنه نستنتج أن : 
+ 
6 
ولاك يي نا 1000 0/1111 


0,25 
0,5 
025 


0,75 


0,5 


0;35 


0,5 


0,5 


0,5 


0,5 


0.5 


0:5 


0.5 


05 
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تابع الإجابة النموذجية وسلم التنقيط لادة: الرياضيات امتحان: البكالوريا الشعبة: رياضيات المدة: 4سا و 30د دورة: 2014 


عناصر الإجابة 
ب) البرهان بالتراجع على أن: 8 OA e OsU,‏ 
ج ) 0= )دنا لان (1> 2 > 0) إذن 0= ,7] :ا حسب مبرهنة الحصر ا 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 


x =l+t 
EE تمثيل وسيطي للمستقيم (4) هو: +1 ر حيث 8 چ1‎ )1 
2-3-7 
دير‎ 
تمثيل وسيطي للمستقيم (/4) هو: 3= ر حيث 8 1€ 0 ا‎ 
“وداج‎ 
Ns و (/۸) ليسا من نفس المستوي لأنهما غير متوازيين وغير متقاطعين‎ )۸( )2 


3) (ص) يشمل (1/)0:3:0 و موجه بالشعاعين (2-:1:2-)ن و (1:0:1-)/,» نعين شعاعا 
ناظميام ل (5) أو نكتب تمثيلا وسيطيا له ثم نستنتج المعادلة 22-3=0+ ر +×2 ... 


4) المسافة بين 14 من (4) و (ط) هي 2 -0 0007 
(i (5‏ )42 هي نقطة تقاطع (2) مع المستقيم الذي يشمل 4 و يعامد (م) 0 


و دع 
3 


23101110101000 ثه)‎ (A 1-18 0,3,-1(( ب(‎ 
f (= BM? =9 - 24+20 أ)‎ (6 


EE EERE. f(h)=4 < ب) 181-24= )۴ ومنه ا‎ 


SAC O O 4=2= £)4( ج)‎ 


صفحة 4 / 5 


0,5 


0,5 


0.75 


0.75 
0.5 
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عناصر الإجابة 
التمرين الرابع: (05.5 نقاط) 
lim f(x) =+ (i (1‏ » ممدح OEE lim f(x)‏ 
0و ر ممدجير 


ےی 00 زؤز[ ز[ز 10 1 51717010101 


إشارة زم ) / : مو + چ كم ج :0 531010010101111 


جدول التغيرات : o‏ 
ب) معادلة المماس (A)‏ وير دير 
e‏ 


ج) مدير و er Sira: x E‏ 
6 
رسم (,©) eee‏ 
2 أ) تغيرات الدالة بم 00008 1[ 1[ [ؤ1 E‏ 
ب) الوضع النسبي للمنحنيين (1+-م ما) (1-× 2)1۸ = ور)ع - ۶)9 21770 
الإشارة : 3 4 اك س ج00 [ [ [ [ [ 001101ظ2ظظ 
(,©) أعلى )6 في كل من 1 0 و ]+] و (,©) أسفل 6 في :ا 5-5 
رسم SEE e SSE a GÊR (C,)‏ 111111011111 
h'(x)=(Inx) (i 0‏ ومنه ۾ دالة أصلية للدالة (Inx)‏ جرير OEE‏ 
ب) 3 eee 1 f (x)-g( ]ax= 2] 9 1 ax 2]2(» - x]i‏ 
8 م 1 1 
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